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Beim Studiren der Schrift Diirer’s: ,,Underweysung der Messung mit dem Zirckel
und Richtscheyt* (1525) hat Herr Giinther gefunden, dass Diirer um die Lehre von
den héheren Curven grossere Verdienste gehabt hat, als man gewohnlich annimmt.
Besonders ist hervorzuheben, dass Diirer der Urheber einer allgemeineren Auffassung
des Asymptotenbegriffs ist, und dass er der erste moderne Mathematiker ist, der neue
Formen von hoheren Curven erfunden hat. Unter diesen neuen Curven nennt Herr
Giinther gewisse cyklische Curven und eine Art von Muschellinien, deren Gleichung
vom achten Grade ist.

(Rezension von Gustaf Enestrom (1852-1923) im Jahrbuch tber die Fortschritte der
Mathematik, Band 18, 1886)
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VERMISCHTE NOTIZEN. — MELANGES.

Albrecht Diirer, einer der Begriin-
der der neueren Kurventheorie.

"Gelegentlich der Bearbeitung seiner nun-
mehr unter der Presse befindlichen Geschichie
des mathematischen Unterrichis im  deutschen
Mittelalter bis zum Jahre 1525, welche als
Bestandteil von KEHRBACHS grossartigem lit-
terarischem Uuntlernehmen (Monumenia Ger-
maniae paedagogica) erscheinen soll, musste
Verf. dieses auch das geometrische Werk
des grossen Kiinstlers ALBRECHT Durer
einer ndheren Beaugenscheinigung unter-
werfen, und dabei fand er zu seinem Erstau-
nen, dass die mancherlei Keime bedeutender
Neuerungen, welche sich in diesem zunichst
allerdings nur fiir Praktiker bestimmten
Buche ! vorfinden, bislang’ durchaus noch
nicht ihrem wahren Werte nach gewiirdigt
worden sind. Von mathematischen Histori-
kern haben sich mit DURER eigentlich blos
CuasLis * und GERHARDT ® niher beschif
tigt, und auch’ sie keineswegs in ausreichen-

dem Masse. Gewiss widmen beide dem Genie |

des Autors anerkennende Worte, ja sie gehen
in- ihrem Lobe sogar zu weit, ‘wie denn
CHASLES irrtiimlich’ - bei - DtrrEr die sphér-
ischen Schraubenlinien belucksmhtlgt findet;
auch’ GERHARDT's Behauptung, man habe es
hier mit der ersten darstellenden Geometrie
in deutscher " Spraché zu thun, kann mit
historischen und sachlichen Griinden gleich-
missig angefochten welden Dagegen scheint
uns, von DURER's in jhrer Art gleichfalls
sehr wertvollen Arbeiten -auf elementar-pla-

nimetrischem - Gebiete - abgesehen, eine pri-

zise Hervorheburig seiner Verdlenste um die
Lehre von den hoheren Kurven heute noch
vermisst zu werden. Es sind zwei Puikte,

auf. die hier unsers Erachtens ein besonderes‘

Augenmerk zu nchten wiire,

L. Diirer ist.dei’. Urkeber einer allgemei-
rieven " Auffassung des A.gvmplotenéegrgﬁ’s Die
Griechen  hatten, das. Wesen der unendlichen
Anniherung ohne wukhches Zusammentreffen
nur fur krumme und’ glade Linien in gegen-
seitiger’ Wechselbeaehung richtig erfasst; sie

kannten ® lediglich*“di¢ gradlinigen Asymp.

toten *der  Hyperbel- und der;- Konchmde.

Eigentiimlicherweise ist DURER, obwohl er
sonst mit den Kegelschnitten und auch mit
einer gewissen Muschellinie, die aber freilich
nicht die des NIKOMEDES ist, gut Bescheicd
weiss, mit jenen -einfachsten Fillen nicht
bekannt, und es gereicht ihm deshalb zu
umso grosserer Ehre, von freien Stiicken auf
seine Entdeckungen verfallen zu sein.” Er
versucht eine krumme Linie zu verzeichnen,
welche einer gegebenen Kreislinie sich mehr
und mehr nihert, ohne sie jemals zu cr-
reichen. Wichtiger noch ist seine Definition
fiir den asymplotischen Punki, welche wir, da
der alterttimliche deutsche Text vielleicht
manchem Leser Schwierigkeiten bereiten
konnte, in der lateinischen Version hier
wiedergeben wollen:* Potest excogitari linca
indefinilae -quantitalss, guae perpetuo ad guod-
dam centrum tncurrit, el ex alia parie lantun-
dem in latum cxienditur, nunguam lamen ad
altguem lerminum perventel.  Haec linca prop-
ler lenuilalem et longitudinem cjus infinttanm
manu a’escrzbz non polest: nam /))mrtj)mm ¥4
Jinds ipsius cum’ nom sint, nec inventrt ' possunlt,
guod - solus capit iniellectres. “Dieser Verwah-
rung unerachtet gibt DURER seiner Erklirung
eine Figur bei, welche lebhaft an die be-
kannteste, eines asymptotlschen Punktes sich
erfreuende transcendente Linie, nimlich an
die logarithmische Spirale, das stereogra- '
phische - Abbild der - Kugelloxedrome, er-
mnert, ,

I. . Nichi minder it DURER der erste
Mathematiker, der den aus dem AMertum
dberkommenen  Vorrat. von hiheren Kurven
selbstthdtig: dirch pewe Formen bercichert hat,
Das Mittelalter kannte kaum die Kurven
zweiter Ordnung, von sonstigen Linien aus-
ser dem Kreise aber hochstens die nach
CURTZE 1. a..bei JoRDANUS NEMORARIUS
71 findende und fiir das Problem  der Win-
keltellung unentbehrliche Klexskonchoxde,
WALLIS’ Aninghme,® dass schon im XV, Jahr-

‘hundert auch die Zykloide als. solche er:

kannt worden sei, ist bedingt richtig, ohne
dass doch aus den beziiglichen' Bemerkungen
des Cusaners und des BouvEeLLes der. Geo-

metrie irgend ein wukhchex Vortell erwach-
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sen widre, DURER ist unbedingt der Erfin-
der der cvklischen Kurven, welche er noch
dazu gleich in grosster Allgemeinheit auffasst.
Fiinf Stibe von konstanter aber unter sich
verschiedener Linge sind durch Charniere
mit einander in Ve1b1ndung gesetzt, so zwar,
dass das spitz zulaufende Ende des fiinften
Stabes zur organischern Beschreibung der Kur-
ve dient; die Winkel, welche die Richtungen
der einzelnen Gelenkteile mit einander ein-
schliessen, sollen in rationalem- Verhiltnis
zu einander stehen; dies zu erreichen, sind
die Drehpunkte zugleich die Mittelpunkte
getelltu Kreisschreiben. Es ist dann, wenn
¢ einen Winkel-Parameter bedeutet, jede der

beiden rechtwinkligen Koordinaten der durch |

die freie Spme beschriebenen kruminen Li-
nic durch eine tngonometrlsche endllche
Reihe in folgender Form darstellbar (2,, ...,
sind dic Lingen der Gelenkstibe):

X =& cosg + 4, coszp + 4, cos3;o
' 44 , COs 49 + b, cosge,
2) Y= sing + by sinzgp + b, sin3e
' +b sm4gp - b, sinsg
oder sogar noch allgemeiner durch Reihen
von der Form

i=5

y = ._Zléisihpsp ‘

Ci=5

b) Zbi cos;ﬁsp,
(p beliebig ?.ber ganjziahlig).‘

Niher betrachtet der Autor, von einér mit
bekannter Sorgfalt ausgefiihrten Zeichnung

unterstiitzt, nur den Fall zweier Stibe, so

dass also in a) die Strecken &, =&, = &,
gleich null zu setzen sind; man hat es danu
mit ‘einer Epicykloide zu thun, die als eine
Verallgemeinerung der bekannten Kardioide
zu gelten hat; die Schlmge der DURER’schen
Rollkurve, welche mit der X- Achse drei reelle
Punkte gemein hat, 16st. sich bei der zulet7t
genannten Kurve in eine Spitze auf. — Eine
zweite von DURER néu in die Geonietrie ein-
gefuhrte Kurve, seine Muschelhme, ist al-
gebralsch von der achten Ordnung; ihre
Koordmaten x und ¥ sind am emfa.chsten
durch dle Parametelglelchungen
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Ve—u)*+u* + \/(x—a)2+(y—1¢)2 =

“ o y—un
a—u x—a
auszudriicken.
' DURER, Underweysung der Messung mit deme

Zirckel und Richtscheyt, Niirnberg 1525.

® CHASLES, Geschichte dev Geometrie, denlsch wvon
SonnckEe, Halle 1839. 5. 623 ff.

3 GERHARDT, Geschichte der Mathematik in Deutsch-

land, Minchen 1877, S. 25 ff.
 ALBERTUS DURERUS Nurembergensis Piclor. . .,
versus ¢ Germanica lingua in Latinam, Lutetiae

1552, S, 24.

S WALLIS, An extract of a letier, of May 4. 1697,
concerning the Cycloid known to Cardinal Cu-
sanus elc.; Philos. Transact., 1697. S. §6L.ff,

® ALBERTUS DURERUS e, S, 35 T,

Ansbach, Juni 1886. 8. Giinther.

Notice sur les éerits mathématiques
d’auteurs étrangers publiés en Suéde
ou traduits en suédois, (Fin.)

IV, ‘Auteurs grecs. S
Forsta Boken af Diophanti Arithmetica. Al-
gebraisk Ofversiittning.  Akademisk Af-

handling af Perer Grisrepr.  Lund
1855.
8°, (2) 4 II 4:22 p, — Traduction, avec des

notations modernes, du 1 livre des 'Apeduyrerd
de DIOFANTOS.
THEODOSII TRIPOLIT}E SPH{ERICORUM LiBri
IIL In usim AUDITORII PUBLICI demon-
. strandi,. UrsaLre MDCCXXX. '
8°, 30 p, — Ledlteur était ANDERs CELSIUS.
On sait que le ‘texte grec du traité de TEoDO-
s1os fut publié pour la premxére fois en 1558 par
J. PENA.

Quant aux versions. latines et suédoisés des

~ Eléments d'EucLipzs, il “suffit de ren-
_voyer aux deux notes:

G. ENEsTROM, Nolice sur les versions la-
tines des éléments & Euclide, })ué/zees en
Suide, Blbllotheca mathematlca
1884, col. 79—8o0. . . ’

G. ENESTROM, JV'otzre 5zélzogmp/’zzgue sur
L les iraa’mtzom en. me’dozs des dlémients
@ Euclide; Bullettino'di bibliografia
e di storia delle scienze matema-

) tlche e f:slche 18, 1885,p 332——342.
" Additions.
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